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TIPO A
1.- Caculelassiguientesintegrales :
x2-2x -3 _ 1 _
a)( 10 ptos.) (x-1)(x2+2x+2) ax ; b)( 5 ptos.) J ol dx ;
4
c)( 5 ptos.) J(x+2).e><-1dx ; d)( 5 ptos.) dx :
\V4-x
0

2.-(5ptos) Cacule d siguientelimite: Xll;rp a- eX)(eX) :

3.- (10 ptos.) Considere € volumen del sélido de revolucion que se genera cuando la

figura planalimitada por las dos curvas de ecuaciones: y = 4x2,y = 4/x giraarededor
delarectadeecuacion x =-1.

3a) (4 ptos.) Represente el volumen descrito usando integrales, con el método de discos
ylo arandédlas;

3b) (4 ptos.) Represente el volumen descrito usando integrales, con el método de los
cascarones ;

3c) (2 ptos) Calcule & volumen [ con el método que Usted prefieral.

SOLUCIONES

: X2-2x -3 _
a)( 10 ptos.) Ia= (x-1)(x2+2x+2) dx ;
x2-2x -3 A, B¥Cx | x2-2x -3 _ A(x2+2x+2)+(B+Cx)(x-1)
(x-1)(x2+2x+2)  X-1 * x242x+2 7 (x-1)(x2+2x+2) (X-1)(x2+2x+2)

= X2-2X -3 = A(X2+2x+2)+(B+Cx)(x-1) = (A+C)x2+(2A+B-C)x+(2A-B) =

A+C=1
= { §Q+BB-C; -2 ademés, como x = 1 = -4 =5A+(B+C)(1-1) =5A , setiene:

C=1—A=7,B=2A+3:% . Por lotanto setiene:

J dx + 1J X dx ; X2+2x+2=(x+1)2+1=u2+1 conu=Xx+1;



J7+9X dx = J -2+9u dx = - 2arctan(u) + g In(u2+1) + k asf que en definitiva:

X2+2x+2 u2+1
_ Afd 1 Teox o 4 ) 2
la=-5 |1 ™ 5J 24 Dx 4D dx = In|x 1|+ o IN(x+2x+2) - ¢ arctan(x+1)+K .

dx =[ poniendo eX=u]

b)(5ptos) Ip = ) dx = J Lrex

- du 1
m:-ln|1+u|=-In(1+efX)=-In(1+&) In( o) =X~ In(1+e<) + K.

Otra posible manera sencillade cacular lamismaintegral eslasiguiente:

1 dx = 1 OlVlu o:
eX+1 T+v v 'U&9

Jv(v+1) JAdV Jv+1) Jdv m =Inlv| - Inlv+1] =

=In(e) - Inle+1] = x - In|ex+1| + K.

poniendo v =¢eX, setiene dv =eXdx ; dx =dv/v,

0)(5ptos) ¢ = J(x+2).ecldx = I(x+2) exdx =

[por partes, con u=x+2, v ' = €] :% [(x+2).ex- Jexdx] = % [(x+2) - 1] = (x+D)ex1+ K .

4

d)(5ptos) Ig = \/(Z(_X . [ 0jo: esunaintegral impropia] .
0
—dim | - = i [-2Vdx [P = lim [-2V4Db +4] =
T b4 ) JAx  bod 0 b4

Lai ntegral impropia dada es convergentey su valor es4 .

2-(5ptos) _Iim (1-e®) =L ; InL) = im In[(l-erx)(ex)] =

= Jm (etn-e9)= tim (")) = (MY 2
V) iy~ L=

3.- (10 ptos.) Considere & volumen del solido de revolucién que se genera cuando la

figura plana limitada por las dos curvas de ecuaciones: 'y = 4x2,y = 4yJx giraarededor
de larectade ecuacion x =-1.



3

3a) (4 ptos.) Represente el volumen descrito usando integrales, con el método de discos
y/o arandédlas;

Conreferenciaalafigura#l setiene: V=7 J?Rz-rz) dy ,

yo
con R—ﬂ (1)_\fy+1 6 -(-1) = 16+1 Yo=0, ya=4,yaquee punto de

interseccié on delosdos arcos de parabola, distinto del origen, esA(1, 4) ;
4

2
Por lotanto V=Tt J[ (\Zry+1)2- ( %4,1)2] dy .
0
3b) (4 ptos.) Represente el volumen descrito usando integrales, con el método de los
cascarones;;
X
Con referenciaalafigura#2 setiene : V = 21t f?yz-yl)r dx , con y1=4x2, yo=4VX,
X0

r=x-(-1) =x+1, Xxo=0, xa=1, por lo cua setiene:
V=21 J1(4\/7< - 4x2)(x+1) dx .
0

3c) (2 ptos) Calcule & volumen [ con € método que Usted prefiera).

3ca) Calculando € volumen con € método de discos y/o arandelas setiene :

4 2
(\/¥/+1))2 (16 +1)2—¥+y1/2 L %,Iuego

5 3
y2 ¥5 y8 4 16 4 8, _58
mlyg 3y - 5055 98 o= 2+ 73 -5-31=1sT.

3cb) Calculando € volumen con € método de los cascarones setiene :

V=2n ﬁ(4\5< - 4x2)(x+1) dx = 27 ﬁ(4x3/2+4x1/2 - 4x3- 4x2)dx =
0

ZZR[%X5/2+%X3/2‘X4 X3]0—2n[§+§ 1- 3]:%7'[.



